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基于变分模态分解和高阶统计量的

梯级故障诊断研究

丁国荣，王文波
（武汉科技大学 理学院，武汉　４３００６５）

摘要：自动扶梯是地铁车站内必不可少的大型公共交通设备，一旦发生故障，小则影响运营，大则引发安全事故；梯级作为

自动扶梯的重要结构部位，其固定螺栓松动必然会导致自动扶梯运行异常；针对梯级振动信号故障特征难以提取的问题，提出了

变分模态分解 （ＶＭＤ）和高阶统计量 （ＨＯＳ）联合来对自动扶梯故障特征提取；该方法首先对原始振动信号进行ＶＭＤ分解，得

到Ｋ个固有模态分量 （ＩＭＦ）；然后对主ＩＭＦ分量进行奇异值分解 （ＳＶＤ）降噪，对去噪后的主ＩＭＦ分量进行重构得到新的信

号；最后通过高阶统计量对新的信号故障特征提取，并利用随机森林分类算法对三类不同的振动信号样本进行分类识别，确定梯

级振动故障类型；实验结果表明，该方法可以有效地提取故障特征，实现故障诊断与分类。

关键词：ＶＭＤ分解；高阶统计量；故障诊断
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０　引言

自动扶梯是地铁车站内必不可少的大型公共交通设备，

已成为了人们生活中广泛使用的特种设备之一。自动扶梯

设备常年处于工作状态，当维保人员进行日常巡查时，只

能知道当前自动扶梯的状态，对于此前的情况却无法得知，

这对于自动扶梯的安全性有很大隐患，一旦发生故障，小

则影响运营，大则引发安全事故。自动扶梯故障主要有轴

承故障、主机故障、梯级故障、扶手带故障以及链条故障

等。近年来，随着数据挖掘技术的快速发展，可以在特定

位置通过传感器实时采集海量的数据，基于海量的数据提

取故障类型特征，通过提取的故障类型特征进行故障诊断

以及分类。

梯级作为自动扶梯的关键部位，其固定螺栓发生松动

必然会导致自动扶梯运行故障。当梯级固定螺栓发生松动

时，其振动信号会表现出明显的非平稳性。对于非平稳振

动信号，需要采用合适的时频分析方法来提取故障特征分

量［１２］。加窗傅里叶变换 （ｓｈｏｒｔｔｉｍｅｆｏｕｒｉｅｒｔｒａｎｓｆｏｒｍ，

ＳＴＦＴ）和小波变换 （ｗａｖｅｌｅｔｔｒａｎｓｆｏｒｍ，ＷＴ）是比较常见

的时频分析方法，邢蓉等人采用ＳＦＦＴ对滚动轴承信号进

行频谱分析，通过多尺度卷积神经网络中分析可以有效提

升故障的诊断精度［３］。但是在实际应用的其他方面，由于

ＳＴＦＴ和 ＷＴ的窗函数选取对分析结果影响较大，在整个

过程中都不能替换，所以不具备自适应性在应用中有所限

制［４］。Ｈｕａｎｇ等
［５６］提出的经验模态分解 （ｅｍｐｉｒｉｃａｌｍｏｄｅ

ｄｅｃｏｍｐｏｓｉｔｉｏｎ，ＥＭＤ）是一种自适应分解的方法，兰夏燕
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等人基于ＥＭＤ分解对电梯导靴振动信号故障进行特征提

取，首先对突变信号进行ＥＭＤ分解得到若干固有模态函数

（ｉｎｔｒｉｎｓｉｃｍｏｄｅｆｕｎｃｔｉｏｎ，ＩＭＦ），然后计算ＩＭＦ分量的 Ｈｉｌ

ｂｅｒｔ边际谱，最后获得电梯导靴故障的特征频率信息
［７］。但

是该方法存在端点效应以及模态混叠等问题。针对ＥＭＤ的

模态混叠现象，Ｗｕ等
［８］提出的集合经验模态分解 （ｅｎｓｅｍ

ｂｌｅｅｍｐｉｒｉｃａｌｍｏｄｅｄｅｃｏｍｐｏｓｉｔｉｏｎ，ＥＥＭＤ）可在一定程度

上改善模态混叠现象，高立龙等人使用改进的ＥＥＭＤ方法

对液压系统突然换向引起的冲击振动信号进行分析，通过

选取代表信号特征的ＩＭＦ分量，可以为智能诊断提供依

据［９］。由于本身算法递归迭代的局限性，仍然存在一定的

分解 误 差。局 部 均 值 分 解 （ｌｏｃａｌｍｅａｎｄｅｃｏｍｐｏｓｉｔｉｏｎ，

ＬＭＤ）是由ＪｏｎａｔｈａｎＳ．Ｓｍｉｔｈ等
［１０］学者提出的一种新的自

适应非平稳信号处理方法，但是该方法存在由解调而引起

的信号突变问题［１１］。

鉴于ＥＭＤ、ＥＥＭＤ和ＬＭＤ方法自身的局限性，很多学

者提出了针对性的优化和改进策略。变分模态分解 （ｖａｒｉａ

ｔｉｏｎａｌｍｏｄｅｄｅｃｏｍｐｏｓｉｔｉｏｎ，ＶＭＤ）是Ｄｒａｇｏｍｉｒｅｔｓｋｉｙ等
［１２］人提

出的一种新的自适应信号分解方法，该方法通过循环迭代求

解约束变分方程的最优解来确定ＩＭＦ分量，实现信号各个频

率分量的分离。与上述几种方法相比，ＶＭＤ不仅具有扎实

的理论依据，而且对于噪声也不敏感。

近年来，在故障诊断领域，白堂博等人基于ＶＭＤ和奇

异值分解 （ｓｉｎｇｕｌａｒｖａｌｕｅｄｅｃｏｍｐｏｓｉｔｉｏｎ，ＳＶＤ）提取旋转机

械故障的早期微弱信号，该方法可以有效地提取故障信号

的周期成分，去除噪声干扰，具有很好的微弱特征提取能

力，可大幅度提高故障诊断的准确性［１３］。李余兴等人提出

一种基于ＶＭＤ分解、中心频率、复杂度特征和支持向量机

（ｓｕｐｐｏｒｔｖｅｃｔｏｒｍａｃｈｉｎｅ，ＳＶＭ）的舰船辐射噪声特征提取

及分类识别方法，通过提取能量最大的ＩＭＦ中心频率和排

列熵作为特征参数，并利用ＳＶＭ对四类舰船信号样本进行

分类识别。与已有方法对比，提高了识别率［１４］。罗小燕等

人提出一种基于ＶＭＤ和ＳＶＤ的联合降噪方法，试验结果

表明，该方法能够去除磨机筒体信号中的噪声，提高了信

号后续分析处理的可靠性［１５］。李亚兰等人提出一种 ＶＭＤ

和特征融合相结合的雷达辐射源信号识别方法，对提取的

ＩＭＦ分量提取排列熵和样本熵特征进行特征融合构成６维

特征向量，最后用ＳＶＭ对辐射源信号进行识别
［１６］。张建财

等人提出基于ＶＭＤ和多尺度排列熵的滚动轴承故障特征提

取方法，并采用经粒子群算法优化的概率神经网络故障诊

断模型进行故障类型识别［１７］。唐贵基等人通过分析 ＶＭＤ

分解中的惩罚因子及分量个数的设置对ＶＭＤ方法滤波特性

的影响，能够有效区分轴承早期故障信号中的微弱特征信

息，实现故障类型的准确判别［１８］。

近年来发展起来的高阶统计量 （ｈｉｇｈｅｒｏｒｄｅｒｓｔａｔｉｓｔｉｃｓ，

ＨＯＳ）的理论和方法，为非高斯噪声的处理提供了强有力

的手段，已经成为现代信号处理的核心内容之一。祁广云

等人针对剩余电流保护技术中生物触电支路的触电电流具

有复杂性及多样性的问题，应用 ＨＯＳ与ＳＴＦＴ相结合的方

法，分析了剩余电流及触电电流特征量的变化规律［１９］。冯

正权等人探讨了高阶统计量在生物医学信号处理中的应用，

得出高阶统计量不仅包含原始信号的幅度信息，还包括其

相位信息，能解决非高斯、非线性问题，在理论上可以完

全抑制高斯有色噪声的影响，是一种分析具有非线性特征

信号的理想工具［２０］。

鉴于ＶＭＤ方法在诸多领域所呈现出的优异特性，本文

将其引入到自动扶梯故障诊断，用于分解梯级固定螺栓的

振动信号。结合高阶统计量 （三阶累积量）提取振动信号

的特征，作为随机森林 （ｒａｎｄｏｍｆｏｒｅｓｔ，ＲＦ）分类模型的

输入特征参数，ＲＦ的目标输出参数为固定螺栓的３种不同

状态，本文所提出的方法成功地将梯级固定螺栓正常、松

动一圈和松动三圈的信号进行分类，提取的三类信号的特

征非常明显，从而实现自动扶梯梯级故障诊断。

１　研究方法的基本原理

１１　犞犕犇分解

ＶＭＤ算法是 Ｄｒａｇｏｍｉｒｅｔｓｋｉｙ等人在２０１４年提出的一

种新的自适应信号分解方法，主要目的是将信号犳分解成

犓 个ＩＭＦ分量μ犽（狋），每个ＩＭＦ分量可以看作是存在不同

中心频率的调幅－调频信号：

μ犽（狋）＝犃犽（狋）ｃｏｓ（φ犽（狋）） （１）

　　式 （１）中，犃犽 （狋）为瞬时幅值，φ犽 （狋）的一阶导数

为瞬时频率。每个ＩＭＦ分量集中分布在中心频率附近，通

过迭代求解变分模态方程的最优解来确定每个ＩＭＦ分量的

频率中心和带宽，实现信号各个ＩＭＦ分量的有效分离。

ＶＭＤ分解构造受约束的变分模型为：

ｍｉｎ
｛μ犽｝，｛ω犽｝

∑
犽

狋［（δ狋＋犼／π狋）μ犽（狋）］犲
－犼ω犽（狋）｛ ｝

２
２ （２）

狊．狋．∑
犽
μ犽 ＝犳 （３）

式 （２）、（３）中， ｛μ犽｝＝ ｛μ１，μ２，…，μ犓｝表示分解得

到的犓个ＩＭＦ分量，｛ω犽｝＝ ｛ω１，ω２，…，ω犓｝各分量的

频率中心，犓表示ＩＭＦ分量的数量，犳为原始输入信号。

为了求解该约束变分问题，引入二次惩罚因子α和Ｌａ

ｇｒａｎｇｅ算子λ（狋）以消除其约束条件，进一步求出受约束的

变分模型的最优解。构造的Ｌａｇｒａｎｇｅ方程为：

犔（｛μ犽｝，｛ω犽｝，λ）＝

α∑
犽

狋［（δ狋＋犼／π狋）μ犽（狋）］犲
－犼ω犽（狋） ２

２＋

犳（狋）－∑
犽
μ犽（狋）

２

２
＋

［λ（狋），犳（狋）－∑
犽
μ犽（狋）］ （４）

　　ＶＭＤ算法中采用乘子交替方向算法 （ＡｌｔｅｒｎａｔｅＤｉｒｅｃ

ｔｉｏｎＭｅｔｈｏｄｏｆＭｕｌｔｉｐｌｉｅｒｓ，ＡＤＭＭ）解决上式非约束变分

问题，再通过迭代循环求解μ
狀＋１
犽 、ω

狀＋１
犽 和λ

狀 来寻求扩展Ｌａ

ｇｒａｎｇｅ表达式的 “鞍点”，由此来实现ＶＭＤ分解
［１６１７］。

ＶＭＤ的算法流程如下：

１）初始化 ｛^狌１犽｝，｛^ω
１
犽｝，^λ

１和狀＝０；

２）狀←狀＋１，并根据式 （４）更新狌犽和ω犽；

３）更新λ：
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λ^
狀＋１（ω）←λ^

狀（ω）＋τ（^犳（ω）－∑
犽

狌^狀＋１犽 （ω）） （５）

　　 重复 （２）和 （３），直到满足迭代停止条件，即

∑
犽

狌^狀＋１犽 －^狌
狀
犽

２
２／ 狌^

狀
犽

２
２＜ε，结束循环，输出结果，得到犓

个模态分量及其中心频率。

１２　奇异值分解的原理

在信号处理过程中，奇异值分解可用来对信号进行降

噪滤波、特征提取和弱信号分离。在奇异值理论中，任何

一个矩阵犃∈犚
犿×狀，必然存在正交矩阵犝，犞使得：

犃犿×狀 ＝犝犿×犿犛犿×狀犞
犜
狀×狀 （６）

式 （６）中，犝 和犞 是犿×犿 阶和狀×狀阶正交矩阵，犛＝

［犱犻犪犵 ［σ１，σ２，…，σ狇］，０］，其对角元素为犃 的奇异值，

并按降序排列［１８１９］。

一般测量的原始信号狓（狋）通常由两部分组成：真实信

号狊（狋）和噪声信号狀（狋），并且真实信号和噪声信号互不相

关。将原始信号构造成矩阵犕 后，再将矩阵犕 进行奇异值

分解，其中较大的奇异值对应于真实信号，较小的奇异值

对应于噪声信号的重构［２０］。

将噪声信号对应的奇异值置为０后，通过ＳＶＤ逆重构

信号，以获得降噪后的新信号。

１３　高阶统计量

高阶统计量是随机过程的新的数字特征，通常指阶数

大于二阶的统计量。从统计学的角度，对正态分布的随机

变量可以用一阶、二阶统计量来表示其统计特征，对于不

服从高斯分布的随机变量，一阶和二阶统计量无法完备表

示包含的信息。由于高阶统计量不仅包含原始信号的幅度

信息，还包含其相位信息，能解决非高斯、非线性问

题［２１２３］。因此在实际生活中广泛应用。

给定一组狀维随机变量 （狓１，狓２，…，狓狀），其概率密度函

数为犳（狓１，狓２，…，狓狀），则其第一联合特征函数为：

Φ（ω１，ω２，…，ω狀）＝犈犲
犼（ω１狓１＋ω２狓２＋…＋ω狀狓狀｛ ｝

） （７）

　　第二联合特征函数为第一联合特征函数的对数：

Ψ（ω１，ω２，…，ω狀）＝ｌｎ（Φ（ω１，ω２，…，ω狀）） （８）

　　如果随机变量相互独立，则第一联合特征函数为各变

量第一特征函数之积，第二联合特征函数为各变量第二特

征函数之和。

设 ｛狓（狀）｝为零均值的ｋ阶平稳随机过程，则该过程的

犽阶矩犿犽狓（τ１，τ２，…，τ犽－１）定义为：

犿犽狓（τ１，τ２，…，τ犽－１）＝犕狅狀（狓（狀），…，狓（狀＋τ犽－１）） （９）

　　犓阶累积量犮犽狓（τ１，τ２，…，τ犽－１）定义为：

犮犽狓（τ１，τ２，…，τ犽－１）＝犆狌犿（狓（狀），…，狓（狀＋τ犽－１））（１０）

式 （９）、 （１０）中，犕狅狀（·），犆狌犿（·）为犽元变量的矩和累

积量。

对于绝对可和的高阶累积量犮犽狓（τ１，τ２，…，τ犽－１），即

满足：

∑
＋∞

τ１＝－∞
∑
＋∞

τ２＝－∞

狘犮犽狓（τ１，τ２，…，τ犽－１）狘＜ ∞ （１１）

　　则犽阶累积谱为犽阶累积量的 （犽－１）维傅里叶变换：

狊犽狓（ω１，…，ω犽－１）＝ ∑
＋∞

τ１＝－∞
∑
＋∞

τ２＝－∞

犮犽狓（τ１，…，τ犽－１）ｅｘｐ｛－犼∑
犽－１

犻＝１

ω犻τ犻｝

（１２）

　　高阶统计量不仅包含原始信号的幅度信息，还包含其

相位信息，能解决非高斯、非线性问题［２４２６］。

１４　随机森林

随机森林是一种组成式的有监督学习方法，在随机森

林的算法中，同时生成多个预测模型，并将模型的结果汇

总以提升分类准确率。

随机森林的算法涉及到两部分的随机抽样，分别是对

样本单元抽样和对变量因子抽样，以此来生成大量决策树。

对每一个样本单元来说，所有决策树依次对该样本单元进

行分类，所有决策树预测类别中的众数即为随机森林所预

测的这一样本单元的类别。图１为随机森林分类的流程图。

图１　随机森林分类流程图

２　基于犞犕犇－犎犗犛的故障诊断模型

２１　算法流程

基于ＶＭＤ和 ＨＯＳ的梯级振动信号特征提取和分类识

别步骤如下：

１）获取三类梯级固定螺栓振动信号，设置ＶＭＤ分解

的参数；

２）对三类振动信号进行ＶＭＤ分解，得到一组ＩＭＦ分

量，并且选出最优的主ＩＭＦ分量；

３）对主ＩＭＦ分量进行ＳＶＤ降噪，重组得到去噪后的

主ＩＭＦ分量；

４）用高阶统计量对去噪后的主ＩＭＦ分量进行故障特征

提取；

５）采用随机森林算法对三类振动信号的特征参数进行

分类识别分析，得出故障诊断分类结果。

２２　主犐犕犉分量选取

根据文献 ［２７］中的方法选取主ＩＭＦ分量来进行特征

提取。如果目标信号共分解为犕 阶模态，第犿阶模态共有

犖 个采样点，第狀个采样点的瞬时频率为犳犿狀 ，瞬时振幅为

犫犿狀 ，则第犿阶模态的第狀个采样点的瞬时强度为：

犙犿狀 ＝犫
２
犿狀 （１３）

　　原始信号的第犿阶固有模态函数的中心频率为：

　
投稿网址：ｗｗｗ．ｊｓｊｃｌｙｋｚ．ｃｏｍ



第３期 丁国荣，等：


基于变分模态分解和高阶统计量的梯级故障诊断研究 · ４５　　　 ·

图２　本文算法流程图

犳^犿 ＝
∑
犖

狀＝１

犙犿狀犳犿狀

∑
犖

狀＝１

犙犿狀

（１４）

　　原始信号第犿阶固有模态函数的平均强度为：

犅^犿 ＝
∑
犖

狀＝１

犙犿狀

犖
（１５）

　　定义平均强度最大的那一阶ＩＭＦ分量为主ＩＭＦ分

量，即：

︵犅ｍａｘ＝ｍａｘ｛︵犅１，︵犅２，…，︵犅犕｝ （１６）

式 （１６）中：︵犅犻为 ＶＭＤ分解后第犻阶ＩＭＦ分量的平均强

度，主ＩＭＦ分量反映了信号的主要信息。

３　实验结果与分析

３１　实验数据

为验证本文方法的有效性，采用振动传感器 （图３所

示）采集自动扶梯梯级的振动信号，采样频率为２０００Ｈｚ，

通过吸铁石安装在自动扶梯梯级固定螺栓的位置。分别采

集梯级固定螺栓正常、松动一圈和松动三圈的信号，截取

一部分信号如图４所示。

图３　振动传感器示意图

图４　梯级振动原始信号

３２　故障特征提取

根据之前的介绍，首先对３种不同类型的梯级振动信

号进行ＶＭＤ分解，其中：ＶＭＤ分解层数为５层，二次惩

罚因子α＝２０００，得到的各阶ＩＭＦ分量如图５所示。

（ａ）正常振动信号

（ｂ）松动一圈振动信号

（ｃ）松动三圈振动信号

图５　三类振动信号ＶＭＤ分解的各阶ＩＭＦ

通过式 （１５）来确定平均强度最大的ＩＭＦ分量，对确

定的主ＩＭＦ分量进行ＳＶＤ分解重构降噪，得到的信号如图
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６所示。

图６　三类去噪后的主ＩＭＦ分量

高阶累积量不仅可以自动抑制高斯噪声的影响，而且

也能抑制对称分布噪声的影响，所以在信号检测以及目标

分类识别等领域取得了广泛应用。本文采用三阶累积量对

去噪后的主ＩＭＦ分量来进行特征提取。

为了说明本文所提出方法提取特征的有效性，这里选

用互补集合经验模态分解 （ＣｏｍｐｌｅｍｅｎｔａｒｙＥｎｓｅｍｂｌｅＥｍ

ｐｉｒｉｃａｌＭｏｄｅＤｅｃｏｍｐｏｓｉｔｉｏｎ，ＣＥＥＭＤ）、平 稳 小 波 变 换

（ＳｔａｔｉｏｎａｒｙＷａｖｅｌｅｔＴｒａｎｓｆｏｒｍ，ＳＷＴ）以及直接用原始信

号来做对比实验。其中ＣＥＥＭＤ的分解层数为５层，ＳＷＴ

的分解层数为３层，小波基选用 “ｄｂ８”。４种方法提取的特

征如图７所示。

从图７中可以看出，本文方法提取的特征要明显优于

前面３种方法，提取的３种类别梯级振动信号的特征很明

显，可以诊断出梯级故障，ＣＥＥＭＤ和ＳＷＴ在一定程度上

都出现混叠，提取的特征不明显。

３３　评价指标

为了验证本文所提方法的有效性，基于采集到的信号

构造训练集和测试集来验证，然后用随机森林分类器来验

证准确率。对于本文的分类预测精度，采用准确率 （犃犆犆）、

灵敏度（犛犲）、特异性（犛狆）、正例命中率（犜犘犚）和负例命中率

（犜犖犚）５个指标来进行评估，各个指标的定义如下：

犃犆犆＝
犜犘＋犜犖

犜犘＋犜犖＋犉犘＋犉犖
（１７）

犛犲＝
犜犘

犜犘＋犉犘
（１８）

犛狆＝
犜犖

犜犖＋犉犖
（１９）

犜犘犚 ＝
犜犘

犜犘＋犉犖
（２０）

犜犖犚 ＝
犜犖

犉犘＋犜犖
（２１）

　　其中：犜犘为分类正确的正常信号数目，犜犖 为分类正确

的有故障的信号数目，犉犘 为分类错误的正常信号数目，犉犖

为分类错误的有故障的信号数目。

（ａ）原始信号提取的特征

（ｂ）ＣＥＥＭＤ分解提取的特征

（ｃ）ＳＷＴ提取的特征

（ｄ）本文方法提取的特征

图７　４种方法提取的特征对比

从表１中可以看出本文所提出方法的准确率、灵敏度

以及特异性均优于其他几种方法，梯级振动信号的特征提

取的比较明显，可以实现自动扶梯梯级振动的故障诊断分

类。由于ＶＭＤ分解求解的原因，本文方法所用的时间较长
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一点。

表１　４种方法的评价指标对比

方法
评价指标

Ｓｅ Ｓｐ ＴＰＲ ＦＰＲ ＡＣＣ

ＨＯＳ ８０．９％ ８２．２％ ５７．６％ ９３．５％ ８１．９％

ＳＷＴ＋ＨＯＳ ８８．２％ ８６．２％ ６６．３％ ９６．１％ ８７．０％

ＣＥＥＭＤ＋ＨＯＳ ９１．９％ ８７．９％ ６５．８％ ９７．３％ ８８．９％

本文方法 ９７．８％ ９６．５％ ８９．３％ ９９．３％ ９６．８％

　　注：在这里规定，有故障的样本为松动一圈和松动三圈的振动

信号样本。

４　结束语

本文将ＶＭＤ算法引入自动扶梯梯级故障诊断分析中，

并结合ＳＶＤ去噪和ＲＦ算法提出一种自动扶梯信号特征提

取及分类识别方法。首先将３种不同故障类型的信号进行

ＶＭＤ分解得到主ＩＭＦ分量，然后对主ＩＭＦ分量进行ＳＶＤ

降噪得到新的重构信号。对新的重构信号用高阶统计量进

行特征提取，最后通过实验结果表明，该方法可以有效提

取自动扶梯梯级故障，实现故障诊断与分类。
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